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1 Rekurencja

Co oznacza, ze ciag jest zdefiniowany rekurencyjnie?

. Co oznacza, ze zbior jest zdefiniowany rekurencyjnie?

Opowiedz o uogdlnionej zasadzie indukcji matematycznej (dla zbioréw
zdefiniowanych rekurencyjnie).

Liniowe zaleznosci pierwszego rzedu — jednorodne i niejednorodne.

Rozwiazanie zaleznosci rekurencyjnej typu

ap41 = dan
Liniowa zalezno$¢ rekurencyjna drugiego rzedu ze stalymi wspélczynnika-
mi.

Rozwiazanie dla zaleznosci postaci:

CpQp + Cp—1Gpn—1 + Cp—20p—2 = 0

Liniowa i jednorodna zaleznos¢ rekurencyjna k-tego rzedu.
Problem wiez z Hanoi.
Warunki poprawnosci algorytmu rekurencyjnego.

Dowdd poprawnosci algorytmu rekurencyjnego.

2 Liczby szczegblne

LS2R (Liczby Stirlinga drugiego rodzaju) — co oznaczaja
LS2R - k=0,1,2

LS2R — wzoér rekurencyjny

LS2R — wzér jawny

LS2R — interpretacje pudetkowe

LS2R - interpretacja z funkcjami

LS2R vs wariacja z powtorzeniami
Liczby Bella

LS1R — co oznaczaja

LS'R - 0,1, 2 (aka przypadki szczegdlne)
LS1R — def. rekurencyjna

LS1R — cykle a permutacje
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LS i wielomian

Liczby Eulera pierwszego rzedu — definicja

Liczby Eulera pierwszego rzedu — wlasnosci

Liczby Eulera pierwszego rzedu — definicja rekurencyjna
Liczby Eulera drugiego rzedu — definicja

Liczby Eulera drugiego rzedu — wlasnosci

Liczby Eulera drugiego rzedu — definicja rekurencyjna
Co z czym wiaza ktore liczby Eulera?

Liczby harmoniczne

Wtasnosci liczb harmonicznych

Liczby harmoniczne a logarytm

Liczby Fibonacciego - def. rekurencyjna, jawna

Tw. Zeckendorfa

Liczby Lucasa

Liczby Euklidesa

Liczby Mersennea

Liczby Catalana

3 Zaawansowane metody zliczania obiektow
kombinatorycznych

Zasada wlaczania i wylaczania.

Dowdd zasady wlaczania i wylaczania.
Alternatywna postaé zasady wlgczania i wylgczania.
Dowdd alternatywnej zasady wlaczania i wylaczania.
Nieporzadek

Zasada szufladkowa Dirichleta.

Dowdd zasady szufladkowej Dirichleta.

Uogo6lniona zasada szufladkowa Dirichleta.

Jej dowod.

Zasada dwoistosci.
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4 funkcje tworzace

Funkcje tworzace zwykle — definicja

Funkcje tworzace zwykle — pudelka (i kule)

Funkcje tworzace zwykle — rownanie diofantyczne

Przyklad 4: (1 + z)™

Przyklad 5: (1 —2"t!), 1, ﬁ

Pochodna funkcji tworzacej (przyktad 5d)

Uogélnienie symbolu Newtona na R i konsekwencje ,,przyktadowe”
Dla m,n € Pia € R zachodzi... (1 do 7)

Podziaty liczb catkowitych

Funkcje tworzace wykladnicze

Rozwinigcie e” w szereg Maclaurina

5 Prostokaty lacinskie

Definicja prostokata i kwadratu tacinskiego.

Postaé podstawowa.

Pierwsze twierdzenie o rozszerzaniu prostokatéw tacinskich.
Jak rozszerzy¢ prostokat p x n do kwadratu n x n?

Drugie twierdzenie o rozszerzaniu prostokatéw tacinskich.
Jak rozszerzy¢ prostokat p x g do kwadratu n x n?
Ortogonalno$é¢ kwadratéw tacinskich.

Twierdzenie Bosego-Shrikhande-Parkera.

Twierdzenie trzecie.

6 wielomiany szachowe

Wielomiany szachowe (opisuja...) — definicja
,Zastosowania wielomianéw szachowych”

Rozszerzanie prostokata tacinskiego a rozmieszczenie wiez
Podziat na roztaczne obszary — dekompozycja

Tw. 1 — o tablicach bez wspdlnych wierszy i kolumn
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Tw. 2 — o skredlaniu
Tw. 3 — o dopelnieniu (na czym opiera si¢ dowdd?)

Wielomiany szachowe a liczba nieporzadkow

7 Teoria grafow II

p-graf (definicja)

Graf sprzezony (definicja)

Definicja 3

Skierowany graf liniowy (definicja)

graf («a, k)-etykietowalny (definicja)

Graf de Bruijna (definicja)

Graf de Bruijna (wlasnosci)

Definicja 7 — klasy 1-graféw (a, k)-etykietowalnych

Graf DNA (definicja)

Twierdzenie 1: o grafie sprzezonym, Eulerze i Hamiltonie
Whiosek 1: o skierowanym grafie liniowym, Eulerze i Hamiltonie
Twierdzenie 2: o warunku sprzezenia 1-grafu
Twierdzenie 3: o skierowaniu liniowym 1-grafu

Twierdzenie 4: o nalezeniu skierowanego grafu liniowego do £g%; (ma
dowdd)

Twierdzenie 5: o L3°, wiecej byloby podaniem twierdzenia (ma dowdd)
Twierdzenie 6: 0 k € C, k > 2

Twierdzenie 7: o tym, do czego jeszcze nalezy H, jesli nalezy do L3°



